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 Da se potsetime: nizata broevi   1n n

F   za koja {to 1 2 1F F   i to~na e 

rekurzijata  
  2 1n n nF F F   ,                    (1) 

za sekoj priroden broj 1n  , ja narekuvame Fibona~ieva niza, a nF  go narekuvame 

n -ti ~len na Fibona~ievata niza (nizata e nare~ena po italijanskiot 
matemati~ar Leonardu de PISA (1170-1250) popoznat po psevdonimot Fibonacci).  
 

 Za 1 2 1F F  , soglasno rekurzijata (1) ja dobivame nizata 

1, 1, 2, 3, 5, 8, 13, 21, 34, 55, 89, 144, 233,... . 

 Da zabele`ime deka rekurzijata (1) mo`e da se razgleduva i na sledniot na~in: 
  

  1 2 1F F  ,  1 2n n nF F F   , 2n                 (*) 

  1 2 1F F  ,  1 1n n nF F F   , 1n               (**) 
 

 Ovaa niza ima mnogu interesni svojstva. Vo naredniot del }e razgledame edno 
takvo nejzino svojstvo. ]e razgledame ~etiri posledovatelni ~lenovi na ovaa 
niza, na primer 2,3,5,8 . ]e gi formirame, proizvodot na nadvore{nite ~lenovi, 
t.e. 2 8 16  , i dvojniot proizvod na vnatre{nite ~lenovi,t.e. 2 3 5 30   . Ako 
dobienite proizvodi gi kvadrirame i sobereme, dobivame 
  

  2 2 216 30 256 900 1156 34     .                    (2) 

Da zabele`ime deka dobivme pitagorina trojka (16,30,34) .  
 

 Ako pa izbereme drugi ~etiri posledovatelni ~lenovi na ovaa niza, na primer 
5, 8, 13, 21 , na ist na~in kako vo prethodniot primer, dobivame 

  2 2 2105 208 11025 43264 54289 233     .             (3) 
 

Na toj na~in dobivme nova Pitagorina trojka (105, 208, 233) . No, sega (2) i (3) 

mo`eme da gi zapi{eme vo oblik  

  2 2 2
3 6 4 5 9( ) (2 )F F F F F      

  2 2 2
5 8 6 7 13( ) (2 )F F F F F     .  

 Prethodnite dva primeri ne naveduvaat da se zapra{ame dali va`i 
ravenstvoto  

  2 2 2
1 2 1 2 1( ) (2 )n n n n nF F F F F        .              (4) 

 

 ]e doka`eme deka ravenstvoto (4) e to~no, odnosno deka (4) va`i za sekoj 
priroden broj n .  
 

 Od (**) dobivame  
  1 1n n nF F F    

  2 1n n nF F F   .  
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Spored toa,  
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 Ravenstvoto 2 2
2 11 n нnF F F     mo`e da se doka`e na razli~ni na~ini. Naprimer, 

so pomo{ na Binet-ovata formula  

  
1 1 5 1 5

2 25

n n

nF
                  

 

(JACQUES PHILIPE MARIE BINET (1786-1856)-francuski matemati~ar i astronom). 
  

 Me|utoa, nie predlagame da najprvo doka`ete deka e ispolneto ravenstvoto  
 

  1 1n m n m n mF F F F F    .                  (7) 
 

Dokazot go prepu{tame na ~itatelite (a predlagame ravesntvoto da go doka`ete 
prvo so indukcija po n  za fiksno m , a potoa probajte da najdete kombinatoren 
dokaz).  
 

 Ako sega vo (7) stavime 1m n   dobivame  
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{to treba{e i da se doka`e.  
 
 
 
 ANEGDOTI ZA TALES 
 
 

 Vo edna prilika eden u~enik go zapra{al Tales: 
- [to spored va{e mislewe, e najtrajno vo ~ovekoviot `ivot? 

 Tales so nasmevka odgovoril: 
- Nade`ta, taa e so tebe do smrtniot ~as.  

 
        * * *  
 

 Vo edna prilika eden od negovite u~enici go pra{al Tales kako 
nagrada saka da dobie za svoite otkritija vo astronomijata. Mudrecot mu 
odgovoril: 
 - Za mene }e bide dovolno ako ka`uvaj}i im na drugite za moite 
otkritija popatno spomenete deka tie mi pripa|aat mene, a ne vam.   


