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\or|i Cvetkov, Kratovo 
 
PRESMETUVAWE NA PLO[TINA I PERIMETAR NA PRAVILEN 
OSUMAGOLNIK I PRAVILEN DVANAESETAGOLNIK VPI[AN 

VO KRU@NICA SO RADIUS R  
 
 Vo ovaa statija }e gi izvedeme formulite za presmetuvawe na plo{ti-
nata i perimetarot na pravilen osumagolnik i pravilen dvanaesetagolnik 
vpi{ani vo kru`nica so radius R . Isto taka, }e gi najdeme vrskite me|u stra-
nata i radiusite na vpi{anata i opi{anata kru`nica za sekoj od ovie pravil-
ni mnoguagolnici.  
    

 )a  Da go razgledame pravilniot 

osumagolnik 87654321 AAAAAAAA , vpi{an 
vo kru`nica so radius R . ^etiriagolni-
kot 7531 AAAA  e kvadrat (zo{to?). Neka 

.231 OAAAH   Jasno 31AAOH , od {to sle-

duva deka ,4511
 OHAOHA  t.e. HOA1  

e ramnokrak pravoagolen, so prav agol vo 
temeto ,H crte` 1.  
 So primena na pitagorovata teo-
rema za HOA1  dobivame 
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Za plo{tinata na triagolnikot OAA 21  dobivame 
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{to zna~i deka plo{tinata na osumagolnikot e  
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 Ponatamu, so primena na na pitagorovata teorema za 21HAA  nao|ame  
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{to zna~i  
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Spored toa, perimetarot na osumagolnikot e  
 

2288  RaL . 
 

 Ostanuva u{te da go opredelime radiusot na vpi{anata kru`nica vo 
osumagolnikot 87654321 AAAAAAAA . Povtorno, koristej}i ja pitagorovata teo-
rema  dobivame  
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Da zabele`ime deka r  mo`e da se pres-
meta i od relacijata 
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 Na krajot na ovoj del vi predlagame da ja popolnite dadenata tablica, a 
potoa da gi presmetate radiusot na opi{anata, radiusot na vpi{anata kru`-
nica, plo{tinata i perimetarot na pravilen osumagolnik so strana cma 3 .  
 

 )b Da go razgledame pravilniot dvanaesetagolnik 1221 ...AAA , so strana 

a  (crte` 2). Nad stranite ,32 AA ,54 AA ,76 AA ,98 AA 1110 AA  i 112 AA  vo vnatre-
{nosta na dvanaesetagolnikot konstruirame ramnostrani triagolnici. Vnatre-

{niot agol na dvanaesetagolnikot e ,9060150    pa zatoa novopovle~enite stra-
ni se normalni na stranite na dvanaesetagolnikot, {to zna~i deka ~etiriagolni-
cite ,2121 BBAA ,2343 BBAA ,3465 BBAA ,6587 BBAA 56109 BBAA  i 611211 BBAA  se 

kvadrati. Spored toa, {estagolnikot 654321 BBBBBB  e pravilen, (zo{to ?).  
 Zna~i, pravilniot dvanaesetagolnik so strana a  go podelivme na 6  
ramnostrani triagolnici, {est kvadrati i eden pravilen {estagolnik, site so 
strana a . Zatoa za negovata plo{tina ja imame formulata  
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 Bidej}i aOB 1  i 
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aHB  , kako 

visina na ramnostran triagolnik, za radi-
usot r  na vpi{anata kru`nica vo dvanae-
setagolnikot dobivame  
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 Ako ja iskoristime pitagorovata 
teorema, toga{ za radiusot na opi{ana-
ta kru`nica okolu dvanaesetagolnikot 
dobivame  
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 Zabele{ka. Formulite za r  i R  na pravilniot dvanesetagolnik mo`e-

me da gi dobieme i na drug na~in. Imeno, od )32(3 2  aP  i arP ar 6
2

12   

dobivame  

)32(36 2  aar  

t.e. 
2

)32(  ar . Sli~no, od )32(3 2  aP  i 
2

6 RRP  , (zo{to?) nao|ame 

a
a

a

2
a

R r

O

2B

4B

6B

1B

5B

3B

H
1A 2A

3A

4A

5A

6A

7A8A

9A

10A

11A

12A

2 Crt.

22
2
1 R

22 R

22 2R

228 R

R

a

P

L

r

R preku a preku r  preku



 33

22 3)32(3 Ra    
 

t.e.  32  aR . 
 

 Na krajot od ovoj del vi pred-
lagame da ja popolnite dadenata tab-
lica, a potoa da gi presmetate strana-
ta, radiusot na vpi{anata kru`nica, 
plo{tinata i perimetarot na pravilen 
dvanaesetagolnik vpi{an vo kru`nica 
so radius cmR 3 .  
 

 )c  Na krajot od ovaa statija vi predlagame samostojno da gi re{ite 
slednite zada~i.    

 1. Ako hipotenuzata na pravoagolniot triagolnik e c , a eden negov 

vnatre{en agol e ednakov na '3022 , toga{ plo{tinata na ovoj triagolnik e 

8
22c . Doka`ete! 

 

 2. Ako vo pravoagolniot triagolnik eden negov vnatre{en agol e edna-

kov na 15 , toga{ radiusot na opi{anata kru`nica na ovoj triagolnik e 
ednakov na geoemtriskata sredina na katetite.  
 

 3. Ako hipotenuzata na pravoagolniot triagolnik e c , a eden negov 

vnatre{en agol e ednakov na 15 , toga{ plo{tinata na ovoj triagolnik e 
8

2c . 

Doka`ete! 
 

 4. Ako ostriat agol na rombot e 30 , toga{ negovata strana e geomet-
riska sredina na dijagonalite na rombot. Doka`i! 
 

 5. Vo vnatre{nosta na kvadratot ABCD  e dadena to~ka M , no takva 

{to BMAM   i 150AMB . Doka`ete deka CDM  e ramnostran.  
 
 
 

ISPRAZNI JA ^A[ATA 
 
 Na crte`ot e prika`ana edna stara i dosta poznata zagat-
ka. ^etiri kibrit~iwa formiraat ~a{a vo koja se nao|a vi{na. 
So pomestuvawe na samo dve kibrit~iwa, potrebno e da se 
isprazni ~a{ata (vi{nata da bide nadvor od nea). ^a{ata mo`e 
da se prevrtuva so vrvot nadolu, da se spu{ti i kreva, taka {to da 
ne go smeni oblikot.  
 
 
 

PROBLEM NA OSUM DAMI 
 

 Na {ahovska tabla da se postavat osum dami taka {to edna so druga da 
ne se napa|aat.  
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