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MESE^EVA MATEMATI^KA KOMBINATORIKA 
 

( ili kolku sme sposobni da generalizirame ) 
 
 Ima mnogu zabavni zada~i za ~ie re{avawe treba dobro da se zamis-
lime. Tie kaj nas pobuduvaat qubopitnost, nî provociraat so ednostavnosta vo 
baraweto. Lesno se sfatlivi, no nivnoto re{avawe ne sekoga{ e ednostavno. 
Tie ni zali~uvaat na prekrasen stih vo poezijata, zanosen pejza` vo slikars-
tvoto, virtuozen akord vo muzikata, duhovit vic vo sekojdnevieto.  
 Se pra{uvame: kako nekoj do{ol do takva prekrasna ideja? I, zo{to 
nam ne ni ,,pa|aat” na um takvi idei? Mo`eme li i nie da izmislime nekoja 
sli~na zada~a? Dali na{ata fantazija e tolku ,,bujna” ili pak ...? I, koga naj-
malku o~ekuvame, koga najmalku se nadevame - idejata blesnuva kako molwa, go 
osvetluva na{iot ,,matemati~ki prostor” tolku jasno, {to ni se ~ini deka ako 
vedna{ toj blesok ne go ,,odrazime” na hartija }e napravime neoprostiv propu-
st. A toj blesok doa|a nenadejno, neo~ekuvano i ne mnogu ~esto. Zatoa morame da 
go iskoristime migot.  
 Dodeka se trudite da najdete odgovor na ovie i sli~ni na niv pra{awa, 
}e vi pomogneme so eden konkreten primer. Vo SIGMA 45 od vas se bara{e me-
se~eviot srp, samo so dve pravi, da go podelite na {est dela (str. 47). 
 Dali se obidovte? Dali uspeavte? Ako ne uspeavte, ne e tolku stra{no, 
a ako uspeavte - na{ite ~estitki. No?! E, ova no! e mnogu va`no. Se pra{uvate 
zo{to? Pa zatoa {to tie {to uspeale ili imale pove}e sre}a ili bile malku 
pouporni od drugite. No, sî u{te se daleku od onie {to vo ovaa zada~a vidoa 
prekrasen stih, zanosen pejza`, virtuozen akord ili duhovit vic. A ovaa zada~a 
e navistina duhovita.  
 Da se obideme da go ,,osvoime” ovoj ,,planinski vrv” od site strani, 
~ekor po ~ekor. Da ja ,,ras~lenime” zada~ata! Da postavime novi barawa, novi 
uslovi! Da izvedeme op{ti zaklu~oci! Toa e matematika!  
 Da trgneme od po~etok. Namesto dve, 
da zememe samo edna prava. Da vidime koi sî 
mo`nosti postojat. Na kolku delovi mese~e-
viot srp mo`e da se podeli so edna prava? 
I - po~nuvame so na{eto malo istra`uvawe. 
Se redat razni crte`i, sogleduvawa i na kra-
jot zaklu~okot e ovoj: So edna prava mese~e-
viot srp mo`eme da go podelime na 1 ili na 2 
ili na 3 dela (crt. 1).  
 Op{t zaklu~ok: so edna prava mese~eviot srp mo`eme da go razdelime 
najmnogu na tri dela.  
 Prodol`uvame ponatamu: dve pravi i mese~eviot srp. Pak crte`i, kom-
binacii, mo`nosti, za kone~niot zaklu~ok da glasi: so dve pravi mese~eviot 

Crt. 1

Crt. 2
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srp mo`e da bide podelen na 1 ili 2 ili 3 ili 4 ili 5 ili 6 dela (crt. 2).  
 Op{t zaklu~ok: so dve pravi mese~eviot srp mo`eme da go razdelime 
najmnogu na 6 dela.  
 I sega do izraz doa|a va{ata intuicija: so edna prava najmnogu tri dela, 
so dve pravi najmnogu {est dela. Pra{aweto vi se nametnuva samo: Dali so tri 
pravi mese~eviot srp mo`e da se podeli najmnogu na devet dela? 
 Zna~i, koristej}i indukcija  iska`avme edna hipoteza, edno tvrdewe, 
koe vo op{t slu~aj glasi: 
 So n pravi mese~eviot srp mo`e da se podeli najmnogu na n3  dela.  
 Ako dosega ni pomaga{e na{ata intuicija, sega treba ovie na{i ,,pred-
viduvawa” da gi doka`eme strogo matemati~ki. 
 Zna~i, trgnavme od edna ednostavna zabavna zada~a, a doj-
dovme do strog matemati~ki dokaz. Iako najbitnoto, najva`noto 
go storivme, sepak ostanuva najte{kiot del, dokazot na na{eto 
tvrdewe.  
 I pak crte`i, crte`i, kombinirawa i ah! Eve go dokazot! 
Pa toj e mnogu ednostaven iako od po~etok ni zadava{e gri`i. Pa 
da, }e re~ete, koga go znaeme dokazot, toj e mnogu lesen! I sosem 
ste vo pravo.  
 Eve go sega i dokazot. Ili podobro toa da go ostavime na 
vas. Nie samo }e vi poso~ime edna ideja - iska`ana so crte`ot 3, 
a vie prodol`ete - onamu kade {to nie zastanavme!  

 

Ilija Janev 
 
 
 

ZADA^I 
  
 551. Proizvodot na eden broj i negoviot obraten broj e .78445 Koj e toj 
broj? 
 

 552. Najdi gi cifrite utzyx ,,,, , ako va`i ravenstvoto  

xyztuztuxy  . 
 

 553. Ako 1  ba
c

ac
b

cb
a , toga{ 0

222
  ba

c
ac

b
cb

a .  
 

 554. Doka`i deka za sekoj 0,, cba  va`i  
 

0)2()2()2(  baccaacbbccbaab . 
 

 555. Ako na ~etiricifren broj mu se dopi{e cifrata 2  od levo ili 
cifrata 4  od desno, toga{ vo dvata slu~aja se dobiva poln kvadrat. Najdi go 
~etiricifreniot broj.  
  

 556. Vo kvadratot ABCD , so strana 1 , to~kata M  e sredina na stranata 
CD , a N  e podno`jeto na normalata povle~ena od A  na BM .  

Doka`i deka stranite na triagolnikot MNA  se odnesuvaat kako 5:4:3 .  
 

 557. Vo pravoagolen triagolnik ABC pravata {to minuva niz sredinata 
S  na katetata BC  i centarot O  na vpi{anata kru`nica, ja se~e katetata AC  

Crt. 3
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vo to~ka M , a pravata {to minuva niz dopirnite to~ki na vpi{anata kru`-
nica i stranite AB  i AC , ja se~e visinata CH  vo to~kata N .  

Doka`i deka CNCM  .  
 

 558. Kru`nicata k  gi dopira kracite na agol so teme O  vo to~kite A  
i B . Pravata niz B  {to e paralelna so krakot OA , ja se~e kru`nicata vo 
to~kata C , a otse~kata OC  ja se~e kru`nicata vo to~kata D .  
 Doka`i deka pravata BD  ja raspolovuva otse~kata OA . 
 

 559. Re{i go sistemot ravenki 










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7
22 yxyx
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 560. Odredi go intervalot vo koj pripa|a parametarot a , za vrednosta 

na dropkata 
axx

xx



4
12

2

2
 da mo`e da bide koj bilo realen broj.  

 

 561. Ako 321 ,, zzz   se kompleksni broevi takvi {to 321 zzz   i 

0321  zzz , toga{ izrazot  
2

13
2

32
2

21 zzzzzz   
 

ima konstantna vrednost.  
Doka`i! 

 

 562. Za funkcijata cbxaxxf  2)(  znaeme deka se ispolneti uslo-
vite  

1)1( f  ,   1)1( f ,   4)3( f . 
 

 Odredi go znakot na koeficientot a . 
 

 563. Niz proizvolna to~ka O  vo triagolnikot ABC  se povle~eni tri 
pravi, paralelni so negovite strani. Sekoja od niv go deli triagolnikot ABC  
na eden trapez i eden triagolnik. Tri dijagonali na ovie trapezi, koi nemaat 
zaedni~ki kraevi, go delat triagolnikot ABC  na sedum delovi, od koi ~etiri 
se triagolnici.  
 Doka`i deka zbirot na plo{tinite na tri od niv e ednakov na plo{-
tinata na ~etvrtiot triagolnik.  
 

 564. Vo kvadrat so strana 1  se smesteni 100  to~ki.  

Doka`i deka postoi krug so radius 
7
1 , koj sodr`i barem tri to~ki.  

 

 565. Odredi xsin , ako 
5
11010 cossin  xx .  

 

 
Zabele{ka. Pri re{avaweto na sekoja zada~a, prvo treba da ja prepi{ete sa-

mata zada~a vo dadenata terminologija, a potoa da go napi{ete nejzinoto re{enie. 
Sekoe re{enie pi{uvajte go na poseben list i toa samo od ednata strana. Na krajot 
sekoe re{enie treba ~itko da go potpi{ete. Na plikot pokraj adresata na SIGMA 
(“Pirinska“ b.b. 91000 Skopje) nazna~ete ja i rubrikata od koja {to gi re{avate zada-
~ite. Re{enijata na zada~ite gi o~ekuvame do 15.09.2000 godina.  


