
 

 
RE[AVAWE NA NEKOI SISTEMI RAVENKI SO 

KORISTEWE NA VIETOVITE FORMULI 
 

Qubomir Proti} 
Republi~ki zavod za unapreduvawe 

 na vospitanieto i obrazovanieto, Belgrad, R. Srbija 
 

Primenata na Vietovite formuli vo re{avaweto na sistemi 
ravenki e prika`ano niz primeri. 
  

Primer 1. Da se opredelat re{enijata na sistemot ravenki 

   (1)  30
209.

x y
xy

   
 

Re{enie. Nepoznatite x i y mo`e da se smetaat kako re{enija 
na kvadratnata ravenka 2 30 209 0.t t    
 Re{enijata na ovaa kvadratna ravenka se 19 i 11. Ednoto od ovie 
re{enija e x, a drugoto y, a kako dodeluvaweto na ovie vrednosti na 
nepoznatite mo`e da se napravi na dva na~ina, po~etniot sistem 
ima dve re{enija: 

1 119, 11x y   i  2 211, 19.x y   

 Primer 2.   Da se re{i sistemot ravenki 

  2 2
11
30.

x xy y
x y xy
     

 

 Re{enie.  Sistemot ravenki mo`e da se zapi{e vo oblik 

  ( ) 11
( ) 30

x y xy
x y xy

     
 

i so voveduvawe na smenata 

  x y u
xy v

   
 

se dobiva sistemot 

  11
30

u v
uv

   
 

koj ima re{enija 1 16, 5u v   i  2 25, 6.u v   So ovie re{enija, za 

re{avawe se dobivaat dva sistemi ravenki 

  6
5

x y
xy

   
    i  5

6
x y
xy

   
 

~ii re{enija se: 
 1 1 2 2 3 3 4 45, 1; 1, 5; 3, 2; 2, 3.x y x y x y x y         

 Primer 3. Da se re{i sistemot ravenki 
 

  (2)  , , .
x y a
xy b a b R

    
 

 Re{enie.  Sli~no kako vo primerot (1), za re{avawe se dobiva 
ravenkata 2 0t at b   , od kade se opredeluvaat re{enijata na 
sistemot (2): 



 

 
2 22 2

1 1 2 2
4 44 4, ; , .

2 2 2 2
a a b a a ba a b a a bx y x y           

 Primer 4. Da se re{i sistemot ravenki 

  
2 2

2 2
( 1) ( 1) 27
( 1)( 1) 10 .
x y xy
x y xy

      
 

 Re{enie.  O~igledno e deka 0.xy   Imajki go ova vo predvid, so 
delewe na dvete ravenki so xy se dobiva 

  
1 1( 2)( 2) 27

1 1( )( ) 10.

x y
x y
x y

x y

        

 

Ponatamu, so voveduvawe na smenite 1 1;x u y v
x y

    , za re{avawe 

se dobiva sistemot ( 2)( 2) 27
10,

u v
uv

    
  

odnosno sistemot 
13
210

u v
uv

   
 

koja e od oblikot (2). Re{enijata na ovoj sistem ravenki se  

 1 1 2 2
5 54, ; , 4
2 2

u v u v    , 

pa koristejki gi vovedenite smeni, re{enijata na sistemot ravenki 
se: 

 
1 1 3 3 5 5
2 2 4 4 6 6

7 7
8 8

12, 2 3; , 2 3; 2 3, 2;
212 3, .

2

x y x y x y

x y

        

  
 

 
 Primer 5.   Da se re{i sistemot ravenki 

  
3 3
3 3

19( )
7( ).

x y x y
x y x y
      

 

 Re{enie. Ovoj sistem mo`e da se zapi{e vo oblikot 

(1) 
2 2
2 2

( )( 19) 0
( )( 7) 0.
x y x xy y
x y x xy y

          
 

a) Neka 0 .x y x y     Toga{ od vtorata ravenka 
2 2 2

1 1 2 2
3 3

2 ( 7) 0 0, 0; 7.x x x x x y x y          

b) Neka 0 .x y y x     Toga{ od prvata ravenka 

 2 2 22 ( 19) 0x x x x       
se dobiva (imajki go vo predvid rezultatot pod a)) 

 4 4
5 5

19, 19.x y   

v) Neka y x   i  .y x  Toga{ sistemot (3) e od oblik 

 
2 2
2 2

19
7,

x xy y
x xy y
      

 



 

t.e.   
2 2 13

6,
x y

xy
   

 

od kade se dobivaat re{enijata 
 6 6 8 8

7 7 9 9
3, 2; 2, 3.x y x y     

 Primer 6.  Da se re{i sistemot ravenki 

  
4 4 4

, 0.
x y b
x y a ab

     
 

 Re{enie. Neka ozna~ime .t x y   Re{avajki ja ovaa ravenka 
zaedno so vtorata ravenka od sistemot se dobiva 

, .
2 2

a t a tx y     

So zamena na ovie vrednosti vo prvata ravenka od sistemot se 
dobiva 4 4 4( ) ( ) 16 ,a t a t b     odnosno bikvadratnata ravenka 
 4 2 2 4 46 8 .t a t b a    
Ako vo poslednata ravenka se vovede smenata 2t v , se dobiva 
ravenkata 2 2 4 46 ( 8 ) 0v a v a b     koja mo`e da se re{i. 

Ako 2 4 4
1 3 8( )v a a b    e eden pozitiven koren na prethodnata 

ravenka, toga{  1 1 2 1, .t v t v   

Vra}ajki se na starite promenlivi, se dobivaat re{enijata: 

 1 1 1 1
1 1 2 2, ; , .

2 2 2 2
a v a v a v a v

x y x y
   

     

 Primer 7. Da se re{i sistemot ravenki 

  
4 4 17

3.
x y
x y

    
 

 Re{enie. 1 1 2 22, 1; 1, 2.x y x y     

 Primer 8. Da se re{i sistemot 

  
5 5 5

, 0.
x y a
x y b ab

     
 

 Re{enie.  Prv na~in:  
Se voveduva smenata t x y   i se postapuva kako vo primerot 6. 
 Vtor na~in: 
Prvata ravenka od sistemot mo`e da se transformira na slediot 
na~in 

  
 

5 5 4 3 2 2 3 4
4 2 2 4 2 2 2 2
2 2 2 2 2 2

22 2 2 2

( )( )
( ) 2 ( )
( ) ( ) ( ) 2
( ) ( ) 2 ( ) 2 .

x y x y x x y x y xy y
x y x x y y x y xy x y
x y x y x y xy x y xy
x y x y xy x y xy x y xy

       
                    
                

 

Bidejki  x y b   i ozna~uvajki so xy t , se dobiva 

 2 2 2 2 5( 2 ) ( 2 )b b t t t b t a         
{to pretstavuva kvadratna ravenka po t. Re}avajki ja ovaa ravenka se 
dobivaat dve vrednosti za t, t.e. za proizvodot xy. Na ovoj na~in 



 

zada~ata se sveduva na re{avawe na dve sistemi raveki od oblikot 
(2). 
 Primer 9.  Da se re{i sistemot ravenki 

  

7 1

78, 0, 0.

yx
y x xy

x xy y xy x y

       
 

 Re{enie. Sistemot mo`e da se transformira vo oblikot 

 7
( ) 78
x y xy
x y xy

     
 

i so voveduvawe na smenata  ,x y u xy v    se sveduva na oblikot

 7
78

u v
uv

   
  ili 

2 22 49
2 156.

u uv v
uv

    
 

Ovoj sistem mo`e da se zapi{e kako 
2 2 205
2 156

u v
uv

   
 

t.e. 
2
2

( ) 361
( ) 49.
u v
u v

    
 Za re{avawe na ovoj sistem se razgleduvaat 

slednive slu~ai: 

a) 19
7

u v
u v
    

  od kade  u = 13,  v = 6 ,  t.e. 13
36

x y
xy

   
 

i re{enijata na po~etniot sistem se: 
 1 1 2 29, 4; 4, 9.x y x y     

b) 19
7

u v
u v
    

 

od kade u = - 6, v  = - 13 . Bidej}i ,xy v  po~etniot sistem nema 
realni re{enija.  

v) 19
7

u v
u v
    

 

od kade u = 6, v = 13. Sistemot 6
169

x y
xy

   
 

nema realni re{enija. 

g) 19
7

u v
u v
    

 

dava v < 0, pa sistemot (kako vo slu~ajot b)) nema realni re{enija. 
 Primer 10. Da se re{i sistemot ravenki 

  
37 3 4

20.
xy xy

x y
    

 

 Re{enie. Ako se vovede smenata 6 xy t , od prvata ravenka se 

dobiva 3 2 23 7 4 0 ( 1)(3 4 4) 0t t t t t        od kade 

 1 2 3
21, 2, .
3

t t t    



 

Ponatamo{noto re{avawe se sveduva na re{avawe na tri sistemi 
ravenki od oblikot (2) i re{enijata na po~etniata sistema se: 

 

1 1
2 2

3 3
4 4

5 5
6 6

10 3 11, 10 3 11;
16, 4;
4, 16;

2 18209 2 1820910 , 10 .
27 27

x y
x y
x y
x y

  
 
 
  





 

 Primer 11.  Da se re{i sistemot ravenki 

   
3 3 4

27.
x y

xy
   

 

 Re{enie. Ako prvata ravenka se stepenuva na treta stepen se 

dobiva  
2 1 1 2 33 33 33 3 3 33 3 4 3 ( ) 4x y x y x y x y xy x y         , 

pa sistemot ravenki }e go ima oblikot 28
27

x y
xy

   
 

~ii re{enija se: 1 1 2 127, 1; 1, 27.x y x y     

 Primer 12. Da se re{i sistemot ravenki 

  
2 2 2
2 2 2 2 2 2 2 2 2
2 2 2 2

2 2

14
( ) ( ) ( ) 294
( )( ) 50 .

13

x y z
x y y z x z
x y x z

y z

             

 

 Re{enie  So voveduvawe na oznakite  
2 2
2 2
2 2

x y u
x z v
y z t

      
 

po~etniot sistem se transformira vo 2 2 2
28

294
50
13

u v t
u v t
uv
t

       

 

odnosno 2 2
28

( ) 2 294
50 .
13

u v t
u v uv t
uv t

        

. 

Ponatamu, o~igledno e deka se dobiva kvadratnata ravenka 

 2 250(28 ) 2 294
13

t t t      

~ii re{enija se 1 13t   i 2
245.
13

t   So zamena na ovie vrednosti na  

t, se opredeluvaat vrednostite za u i v, a potoa i za x, y, z. 
Re{enijata se: 

  
1 1 1
2 2 2

3 3 3
4 4 4

1, 3, 2;
1, 2, 3.

x y z
x y z

  
    

 Primer 13.  Da se re{i sistemata ravenki 



 

   2 2 2
3 3 3

1
1
1.

x y z
x y z
x y z

         
 

 Re{enie. 
 Prv na~in na re{avawe: 
So voveduvawe na oznakite   

1 2 3; ; ,x y z xy xz yz xyz           

se dobiva deka 
 2 3 3 3 3

1 1 2 1 1 2 31, 2 1, 3 3 1( )x y z                , 

 odnosno 1 2 31, 0, 0,       pa po~etniot sistem }e glasi 

 
1
0

0.

x y z
xy xz yz

xyz

       
 

Od tretata ravenka se dobiva deka  ili x, ili  y  ili  z=0, pa 
lesno se dobiva deka 
  1 1 10, 0, 1;x y z    

2 2 20, 1, 0;x y z    

  3 3 31, 0, 0.x y z    

 Vtor na~in na re{avawe: 
Od  

 

3 3 3 2 2 2

2 2 2 2

3 ( )( )
1 3 1 3

1 1( ) ( ) 1 1 0.
2 2

x y z xyz x y z x y z xy xz yz
xyz xy xz yz xyz xy xz yz
x y z x y z

           
         

           

 

Zna~i 0xyz  , od kade sledi deka ili x, ili  y  ili  z=0. 

a) Neka x=0, toga{ po~etniot sistem e 2 2
3 3

1
1
1.

y z
y z
y z

      
 

Od prvite dve ravenki na sistemot (prvata ravenka e kvadrirana) 

 
2 2

2 2
2 1

1
y z yz

y z
     

 sledi deka  yz = 0, i.t.n.  Analogna postapka se 

sproveduva i za slu~ajot b) koga y = 0, ili za slu~ajot v) koga  z = 
0.  
 Primer 14.  Da se re{i sistemot ravenki 

  
9
26

24.

x y z
xy xz yz

xyz

       
 

 Re{enie. Koristejki gi osobinite na kubnata ravenka 
 3 29 26 24 0t t t     
~ii re{enija se 1 2 32, 3, 4,t t t    za trojkata promenlivi (x, y, z) 
se dobivaat slednite re{enija: 
 (2, 3, 4), (2, 4, 3), (3, 2, 4), (3, 4, 2), (4, 2, 3), (4, 3, 2). 



 

Primer 15. Da se re{i sistemot 2 2 2
6

18
4.

x y z
x y z
x y z

         
 

 Re{enie. Ako prvata ravenka se kvadrira i od nea se odzeme 
vtorata ravenka, se dobiva 
 (4) 9xy xz yz   . 
Ako pak se kvadrira tretata ravenka i od nea se odzeme prvata 
ravenka se dobiva 
 (5) 5xy xz yz   .  
Ako pak se kvadrira ravenkata (5) i od nea se odzeme ravenkata (4), 
se dobiva  ( ) 8x y z xyz   . 
Zemajki ja vo predvid tretata ravenka od sistemot,  poslednata 
ravenka }e glasi 2xyz  , t.e. 

(6)  xyz = 4. 
Sega, razgleduvajki gi zaedno site ravenki (4), (5) i (6), se dobiva 

sistemot ravenki
6

9
4,

x y z
xy xz yz
xyz

       
 

koja e analogna so sistemot od primerot 14. Re{enijata na sistemot 
ravenki se: 
 1 1 1 2 2 2 3 3 31, 1, 4; 1, 4, 1; 4, 1, 1.x y z x y z x y z          

 
 
 


