I'opiu IIBeTKOB, KpaToBo

HEKON HEPABEHCTBA 3A ITPABOATOHUOT
TPUATOJJHHUK

Hexa a,b u ¢ ce JONXWHUTE HA CTPAHUTE
Ha AABC, (upt. 1). CurypHo BH € O3HATO eKa Ou- C

JI0 KOja cTpaHa Ha TPUATOIHUKOT € Morojema off pas-
JMKAaTa Ha APyruTe ABe CTPaHH, a IoMaja Off HUBHUOT
30Up, T.€. IeKa ako b > ¢, Toraim

b—c < a < b+c. (1)

IMocnepuure HepaBEeHCTBa Baxkar 3a cekoj A B
AABC. Bo oBaa paboTa Ke fjoKaXKeMe HEKOU Hepa-

BEHCTBa KOM BaxkaT Mefy eJIeMEHTHTE Ha MpaBoa-
TOJIEH TPUATOTHUK.
3a Taa 1en Ke pasriiefjlaMe HEeKOJIKY 3a/iaum.

3apauya 1. Heka /1 e BucuHaTa IOBJIeYEHA
KOH XUIOTEHy3aTa ¢ Ha IpaBoaroiHuor AABC.

Iokaxku ieka C’
c 2 2h. (1)

Pewenue. 11eHTapOoT Ha OIMIIAHATA KPYKHH-
11a OKOJTy TIPaBOAroJIHUOT TPUAroNHuK ABC ce coBIia-

fa co cpefuHaTa ¢, Ha xumorenysata AB, (upr.2),ma C b

3aToa Upm 2
ACI =BC1 =CC1 :%.

Bupiejkn xumoTeHy3aTa e HajrojeMa CTpaHa BO IIPaBOAroJieH TpUaroinHuk, ox A CCiC'
criefysa 5 >h, T.e. ¢>2h. Bo NOCIEAHOTO HEPABEHCTBO 3HAKOT 33 PABEHCTBO BAXH
ako u caMo ako C'=C|, T.e. aKO 1 caMO aKo a =b.

II maunn. buniejku KBafipaTOT HA CEKOj peajieH Opoj € HeHeraTHBEH, 3a KaTe-
TUTE€ a W b Ha MPaBOAroJHUOT TPUATOIHUK BaXu (a — b)2 >0 Te. a’+b’> 2ab , ipn

IITO 3HAK 3a PaBEHCTBO BaXW aKO U CaMO aKO a =b. OII HHTaFOpOBaTa TeopeEMa

ch

. b
umame a’+b%=c? u oupejku aT =P= - Te. a b=ch, co3ameHa BO HEpaBEHCTBO-

TO foOuBaMe c2>2ch. Ho, ¢ >0, nma 3aTo0a nocaeqHOTO HEPABEHCTBO € €KBABAJICHT-
HO Ha HEPaBEHCTBOTO ¢ =2 /.

33]12‘[3 2. Heka ce la n tb TEXKUIIHUTE JIMHUN KOU COOJABETCTBYBaaT Ha
KaTeTuTe a u b Ha IIpaBOAaroJIHAUOT TPUATOJIHUK ABC . HOKa}KeTe OEKa
ty+ty

l<zb o3, )

Pewenue. Op npasoaromunor tpuaronuuk CA4; poGusame f, <5+b, a of

A BCB, cnenyBa t, <a +%. AKo ru cobepeMe TTOCIeHNTE IBE HEPAaBEHCTBA I'o JOOH-



BaM€ HEPABEHCTBOTO B
by_3
Ly +1p < (%+b)+(a +3)=5(a+b),

al2
OJ] KO€ TIpHIeNierbe co a+b >0 crenysa y N
1
ty+ip 3 t
arb "2 al2 4
WITO 3HAYM JIECHOTO HEPABEHCTBO BO HEPABEHCTBOTO | y
(2) e ucnionuero. biz- g b2
Bupnejku ¢, W 1, ce XUIOTEHY3U BO IpaBoa- Lpiu. 3

ronaure TpuaronHuuu CA4; u BCB;, cOOBETHO,
pobmBame f, >a W t, >b,1ma3aroa t, +1t;, >a+b MTO 3HAUN BaXKU JIEBOTO HEPABECH-
CTBO BO (2).

3amaua 3. Heka /1 e BucmHaTa chymrTeHa KOH XWIOTEHy3aTa ¢ BO MpaBoa-

TOJIHUOT TpUarodHuk ABC , co katetn a u b . [lokaxu ieka
c+h>a+b. 3)

Pewenue. bupejku h>0, wumame h?>0. Axko ja HWcKopHCTHME

ITutaropoBara Teopema u paBEeHCTBOTO a b = c h =2 P mociieoBaTeHO JoOMBaMe
>0 o c2+h?>a?+b% o 2 +h?>+2ch>a’ +b*+2ab < (c+h)? > (a+b)>.
Ho, a,b n ¢ ce no3uTUBHY rOJIEMHUHH, I1a 3aTOA Off MOCIEAHOTO HEPABEHCTBO CIENY-
Ba HepaBeHCTBOTO (3).

33}13‘13 4. Ako P e IjiomiTuHaTa, a ¢ XHUIIOTE€Hy3aTa BO IPaBOAroJICH

TPUATOJHUK, TOTAII
2
P<E, 4
3 “4)
oxkaxmu!
Pewenue. Heka h w t, ce BUCWHATa W TEXKWIITHATA JINHAja CIYIITCHA HAJl XU-
_C
=<,
IITO 3HAK 32 pPaBEHCTBO Baxky ako u caMo ako C' =], T.e. aKO 1 caMo aKo a =b. AKo

MOTEHy3aTa BO IPAaBOAroJHUOT TpUaroixHuk ABC, (uprt. 2). JacHo, h<t, npu

T'O UICKOPUCTUME HOGI/IGHOTO HEPaBEHCTBO HOGI/IBaMe
2

c
4

ch
——__<£L.c
P 2 72 2

IITO M Tpebarie f1a ce JoKaxKe.
II mauun. Bo 3agaya 1 (Il HaumH) mokaxkaBMe Jieka a 2ib%>2 ab, xafgeco a u b
Ce O3HAYEHW JOJDKMHUTE HAa KaTETUTE Ha MPaBOAroiHNOT Tpuaroiaauk. Cera, om ab =2 P

CO MpUMCEHa Ha HI/ITaI‘OpOBaTa TEOpEMa U NPETXONHOTO HEPABEHCTBO I'O IIO6I/[BaM€ HEpa-
BEHCTBOTO

c? =a’+b*>2ab=4P,
KO€ € eKBMBAJICHTHO HAa HEPABEHCTBOTO (4).

33}13‘1“ 5. HOKa}KI/I JC€Ka 3a KaTC€TUuTeE a, bn XHUIIOTCHY3aTa ¢ Ha IIpaBOaroJi-
HUOT TPpUArOJIHUK ABC e ucCIomHeTo HEPaBCHCTBOTO

a+b<cy2. 5)

Pewenue. Aro Ha HepaBeHCTBOTO 0 < (a — b)2 , BO KO€ 3HaK 32 PaBEHCTBO BaXXU



aKo U caMo aKo a = b, Ha IBETe cTpaHU loflafieMe (a +b)2, u ja npumennme [Iuraropo-
BaTa Teopema ro oonBaMe HepaBeHCTBOTO:
(a+b)? <(a+b)> +(a-b)*> =a’> +2ab+b* +a®> —2ab+b*> =2(a’ +b*)=2c>
Ho, a,b u ¢ ce NO3UTHBHM FOJIEMHHH, T1a 3aTOA NOCIEAHOTO HEPABEHCTBO €
€KBUBAJICHTHO HA HEPaBEHCTBOTO (5).

3agaga 6. [Iokaxu Jieka BO IPAaBOArOJIeH TPUATOHUK BasKH HEPABEHCTBOTO
R+r>,2P (6)
Kajie R W r ce pajuycoT Ha BIMINIAHATA M ONMIIAHATA KPYXKHMUIA, COOABETHO, a P €
TUIOIIITAHATA HA TPUATOIHAKOT.

Pewenue. ITpu o3HakuTe Ha LpTEX 4 moOUBame
2r+2x+2y=a+b+c

2r=a+b+c-2(x+y) B
2r=a+b+c-2c L

r:a+bfc' Y

2 0 X
Bupejku R = %, nobusame r

A
Rir=5yatbe_ah > Jab=\2P, C—= I
IITO U Tpeballle J1a ce JJOKasKe. Lipu. 4

38}13'13 7.Heka a u b ce KaTE€TUTE, a ¢ € XUIIOTEHY3aTa Ha IIpaBOAroJjicH Tpua-
TOJTHUK. HOKa}KI/I JCKa

a®+b3 <. @)
2
Pewenue. AKO HepaBeHCTBaTa a<c¢ W b<c M NoMHOXeMe co a“>0 m

3

b2>0 , COOJIBETHO, ToOMBaMe a” < ca 2 u b3 <ch?. Co coOmnpame Ha TOCTICHUTE JIBE He-

PpaBEHCTBa U IIpUMCHA Ha HI/ITaFOpOBaTa TeopeMa JIOGI/IBHMC

a>+b3 <ca’ +cb? =c(a2 +l72)=c-c2 =03,

T.e. HepaBeHCTBOTO (7) BaxKH.

3abenewxa. Axo ce HCKOPHCTY WJEjaTa Off PEIICHAETO Ha 3a1aya 7 ¥ MPUHIUIIOT
Ha MaTEMaTHYKa HHIYKIMja, MOYKE J1a Ce JI0axe JIEKa 3a CEKO] IIPUPOJIEH Opoj 7 > 3 Baku
a” +b" <"
Ha unTaTenmTe KOM ce 3al03HAECHH CO MATEMATUYIKATa MHIYKI|ja UM CE TIPEenopa-
4yBa J1a IO JOKaKaT MOCIEHOTO HEPABEHCTBO.

3AJJAYM 3A CAMOCTOJHA PABOTA

1. Co h pa ja o3HaUMMe BUCHHATA CIYIITCHA HAa XUMOTEHy3aTa c¢ BO IpaBoa-
TOJIHMOT TPHUArojIHOK, a cO 7 U R pagMycoT Ha BIMIIAHATA W ONUIIAHATA KPYXKHUIA,
coofBeTHO. Jlokaxu fieka:

a) R>r(1++2) 6) a+b>2h2 B) V2-1<%

2. HOK&)KI/I JICKa BO MMPaBOAroJIEH TpUarojiHuK CO KaTe€Tu a u b Baxkar HEpaBEH-
crBaTa:

a) t5+1; 2%(a+b)2 6) %<%<2.



