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Irena Stojmenovska, Skopje 
 

RAVENKI I NERAVENKI SO PARAMETAR 
 
 Su{tinata na pravilnoto re{avawe na ravenkite i neravenkite so 
parametar se sostoi vo potpolnoto i celosno ispituvawe na zavisnista na 
baranoto re{enie od parametarot. Toa }e go ilustrirame na nekolku primeri. 

(Da zabele`ime deka re{enijata }e gi barame vo mno`estvoto na 

realni broevi  R ) 
 

Zada~a 1.   Da se re{i ravenkata  

02)1(22  axaax .                                                 (1) 
 

Re{enie. Pri 0a  ravenkata (1) e linearna, se sveduva na ravenkata 

002  xx . Neka 0a . Diskriminantata )12(4 2  aaD  i nejzini 

koreni se:   211 a    i   212 a .  Vo zavisnost od znakot na D  imame: 

- Ako 0D  t.e. ako ),21()21,( a , ravenkata (1)  

nema re{enie. 

- Ako 0D  t.e. ako 21a  ili 21a , ravenkata (1) ima edno 

re{enie 
a

a
x

1
 . Sleduva za 21a , 2x ; za 21a , 2x . 

- Ako 0D  t.e. ako )21,0()0,21( a , ravenkata (1) ima dva 

realni koreni: 
a

Da
x

2

)1(2
1


 ,   

a

Da
x

2

)1(2
2


 . 

Kone~no,  za re{enieto na ravenkata   02)1(22  axaax  imame: 

- Ako    )21,( a ,        nema realni re{enija; 

21a ,          2x ; 

)0,21( a ,          
a

aaa
x

12)1(
1

2 
 ,    

a

aaa
x

12)1(
2

2 
 ; 

0a ,              0x ; 

 )21,0( a ,          
a

aaa
x

12)1(
1

2 
 ,    

a

aaa
x

12)1(
2

2 
 ; 

 21a   ,           2x ; 

),21( a ,      nema realni re{enija; 

so {to zada~ata e kompletno re{ena. 
 

Zada~a 2.   Da se re{i neravenkata  

xax 2 .                                (2) 
 

Re{enie. Najnapred, oblasta na opredelenost na ovaa neravenka e:     

2
02

a
xax  }e gi razgledame slednite dva slu~ai: 

1)   Neka 0x . Vo ovoj slu~aj re{enie na (2) e sekoj par ),( ax  od 

oblasta na opredelenost.  Re{enieto go dobivame od sistemot       
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1a)  Ako   0a ,   sistemot  (3)  nema re{enie, 

1b)  Ako   0a ,   sistemot (3)  ima re{enie )0,[
2

ax  . 

 2)    Ako   0x ,  toga{ 
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xax
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2
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Da ja razgledame neravenkata  022  axx .  Diskriminantata D  na 

soodvetnata kvadratna ravenka e )1(4  aD . Vo zavisnost od znakot na D  gi 

imame slednite slu~ai: 
 

2a)  Ako  1a ,  nema re{enie; 

2b) Ako 1a  neravenkata 022  axx  ima re{enie, 

1111  axa ; 

vo ovoj slu~aj (imaj}i gi vo predvid prethodnite ograni~uvawa), re{enieto na 
neravenkata  (2) go dobivame od sistemot: 




















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axa

a

x

a
x

                 (4) 

Za da go re{ime ovoj sistem, }e gi sporedime (po golemina) broevite  0

,  
2

a
   i  11  a . 

Imame:   011110  aaa .   

Jasno e deka pri 0a  e ispolneto 
2

0
a

 .  Taka, slu~ajot 2b) prirodno 

se razbiva na slednite dva podslu~aja: 
 

2 b  )  Ako  0a ,  toga{   sistemot (4)  se sveduva  na  neravenstvata  

0x   i  11  ax ,  od kade sleduva   11,0  ax  . 

2 b  )  Neka 01  a .  Toga{  e ispolneto:   
2

0
a

   i   110  a .    

Da gi sporedime broevite  
2

a
   i  11  a : 

0
44

11
2

1111
2

22


aa

aa
a

aa
a

, 

 {to ne e ispolneto za nitu edna vrednost na a . Zna~i 0
2

11 
a

a  pa vo 

ovoj slu~aj, sistemot (4) se sveduva na ravenkite: 11  ax i 11  ax , 

t.e. ]11,11[  aax . 
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Kone~no, re{enieto na zadadenata neravenka e: 
 

 a)   1a ,        nema re{enie; 

 b) 01  a ,          ]11,11[  aaX ; 

  v)  0a ,       ]11,[]11,0[)0,[
22

 aaX aa . 

 Vo nekoi slu~ai, osobeno polezno e ravenkite i neravenkite so parame-
tar da se re{avaat grafi~ki. Toa }e go ilustrirame na prethodniot primer. 

Zaklu~ivme deka re{enieto na ravenkata xax 2  go dobivame od sistemite  
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koi sega }e gi re{ime grafi~ki. 
  

Vo pravoagolen koordinaten sistem xOa  

se pretstaveni pravata xa 2  i parabolata 

xxa 22 . Bidej}i 0222  xxxx , tie se 

se~at vo to~kata )0,0(O . Poradi  

2

ax   , xax a 2
2

 . 

 

Re{enie na prviot sistem neravenki e mno`estvo to~ki ),( ax  od leva-

ta poluramnina )0( x , koi le`at "nad" pravata xa 2  (i na samata prava). 

Re{enie na vtoriot sistem neravenki e mno`estvo to~ki ),( ax  od 

desnata poluramnina (vklu~uvaj}i ja i pravata 0x ), koi  le`at "nad" pravata  

xa 2  (i na samata prava) i vo "vnatre{nosta" na parabolata xxa 22   

(vklu~uvaj}i gi i to~kite od parabolata). Bidej}i 
 

1,111122  aaxaxxa . 
 

Koristej}i go crte`ot,  imame: 
 

Ako    1a ,            re{enie nema; 

        01  a ,                         ]11,11[  aaX ; 

                  0a ,            ]11,[
2

 aX a .  

 

Re{i gi ravenkite: 
     

1. a) 02)1()1( 2  axaxa ,       b)  111 
 axax

. 

2.    a) aaxx   ,            b)  xxaa  .  

 

Re{i gi neravenkite: 
 

3.   13)1(  axa              4.   2
1


aax

a   5.    
1

1

1

1







 
a

a

ax

ax   

6.  112  xax              7.   1 xax  

a

O x

2/1a

xa 2

xxa 22


