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BOUME BPOEBU

3npaBo, mmaau npujarenu! Cakare mu ma doure? CUrypHU cMe, J1eKa ToBe-
KETO OJ] Bac K¢ OJrOBOpaT IMOTBPJHO. A THe, KOM HE TH caKaaT OOUTE M YeTKaTa,
HeKka He Op3aaT Ja ce OTKaXKaT o Ooemara BO OBa YETHBO, OWIC]KH HHE Ke
OouMe, HO HE IPTEXH, TyKy OpoeBu. FiMeHO, Be KaHMME Ha €JHa eKCKyp3Hja BO
BOJIIIEOHMOT CBET Ha MPUPOJHUTE OPOEBH, KOM 3a Jla M3rjienaar noybaBo miu
TaK 3a J1a pasriiefyBamaTta ce IOWHTepecHH, Ke TH OonMe Bo pasnndyau Oon. Ha
MOYETOKOT J1a Ce JOTOBOPHME, JIeKa BO CHTE 3aJladud CEeKOj of OpoeBUTE KOj ce
pasrienyBa ke Omae 000eH BO TOYHO eHa off ObouTe Ko T Kopuctume. lloHa-
Tamy, 3a JBa Opoja 00oeHu co rcTa 00ja Ke BellMMe JIeKa ce HCTOO0jHU.

3agaua 1. bpoerute 1, 2, 3, 4 u 5 ce oboeHu Bo Be OOW, CMHA U I[PBEHA.
Jlokaky, Jieka cexoram MoxkeMe J1a m30epeme aBa o] OBHE OpOEBH Taka IITO
nBata Opoja ¥ HUBHATA pa3linka ce 000eHH co ucta 6oja.

Pemenne. Tpeba BHUMATEHO J1a TH pasriename CUTe MOXHOCTUH. Ako Opo-
eBute 1 u 2 ce 06oeHu co ncta 0oja, Toram of paBeHCTBOTO 2—1=1 crmemysa
JieKa 3ajjayara e pelieHa. 3aToa HeKa MPeTIoCcTaBuMe, Jieka | 1 2 ce pa3mudHo
oboenn. be3 orpannvyBame Ha OMIITOCTA MOXEME Jla 3eMeMe Jieka | e 00oeH
LIPBEHO, a 2 € 000€H CHHO (BO CIPOTHBHO CeKOj Opoj ke To mpedoume BO JApy-
rara 6oja). Cera o paBeHCTBOTO 4—2=2 cienyBa Jieka ako 4 ¢ 000eH CHHO,
Toram 6apaHuTe OpoeBu ce HajaeHu. OcTaHyBa Jja IPETIIOCTaBUME JeKa OpojoT
4 ¢ o6oen npaeHo. Ke nanpasume Tabera Bo Koja ke ja BHeCeMe 0Baa COCTOj6a.

Lpeena 6oja | Cuna 6oja
1,4 2

Cera pa ro pasriaegame 6pojotr 3. Ako 3 e 000eH BO LpBEHO, TOrail of pa-

BeHCTBOTO 4—1=3 cienyBa jeka OapaHuTe OpOSBU Ce HajJieHH. 3aToa HeKa 3 €
o0oeH cuHo. Torai ja toOuBame Tabearta

Lpeena 6oja | Cuna 6oja
1,4 2,3

[Tonaramy, ako OpojoT 5 e 000eH LPBEHO, TOrail Off PaBeHCTBOTO 5—1=4

cieayBa Jieka OapaHuTe OpOEBH ce HajIeHH, a aKO € 000€H CHHO TOa CIIeAyBa O]l
paBEHCTBOTO 5—3=2. 1

Cera, MajKy ke T0 U3MEHHME YCJIOBOT Ha 3aiaya 1, co mTo Ke ja nodueme
CclleZIHaBa 3a/1a4a.




3angaua 2. bpoesure 1, 2, 3, 4, 5 u 6 ce 060eHn BO Tpu OOU: LPBEHA, CHHA U
3enena. Jlanmu cexoram Moxkeme Ja u3depeme JABa Off OBHE OpOEBH Taka ILTO
nBaTta Opoja ¥ HUBHATA pa3inKa ce 000eHH co ucTa 0oja.

AKO MMOBTOPHO HaIpaBUTe Tabelia 3a MOKHUTE 0OCHE, JIECHO K Ce JOCETUTE
JICKa OJITOBOPOT HA IMOCTABEHOTO pamame ¢ “He”. OOpHeTe BHUMaHHE, JeKa 3a
Jla ja penMMe oBaa 3ajJjada JIOBOIHO € Jla TOCOYMME €JHO U CAMHCTBEHO 0OCHe
3a Koe OapaHHOT U300p Ha OpoeBH He € MoxeH. HaBucTuna, ako OpoeBute 1 u 4
ru obonMe BO IpBeHa, OpoeBuTe 2 1 3 BO cuHa U OpoeBuTe 5 1 6 Bo 3eseHa 0o-
ja, Toramr ke Hema /1Ba Opoja TakBH IITO ce 000CHHU CO HcTa 00ja KaKo ¥ HABHA-
Ta pasnuka. O0ujeTe ce a HajaeTe Ipyr NpuMep Ha BakBo Ooeme! O

3agaua 3. Cekoj ox OpoeBute 2, 3,4, 5, 6, 71 8 € 000¢H CO LPBEHA WU CO
cuHa 0oja. [lo3HaTo e nexka 3 u 7 ce 000€HU CO pa3nuyHu OOU M JeKa MPOU3-
BOJIOT Ha CHUTE I[PBEHU OpoeBHU ¢ yeTupuimdper 0poj co nudpa Ha eTUHUIUTES
2. Co xoja 60ja e o6oeH O6pojoT 67

Pemenne. bpojoT 5 Mopa na e 06oeH Bo cuHa 00ja, OUEjKH BO CIIPOTHBHO
MPOM3BOIOT Ha I[PBEHUTE OpOeBM HeMa Ja 3aBplryBa Ha 2 (30mro?). JacHo,
TOYHO eJleH o1l OpoeBuTe 3 1 7 € 000€eH BO LpBeHO. OAenHo ke TH pas3rienaMme
JIBETE€ MOYKHOCTH.

Hexka 3 e o6oen mpseno. Toram 6pojot 7 e oboen cuHo. Heka mpermnocra-
BHME Jieka OpojoT 6 e 0boeH cuHO. Toramr mpou3BOAOT HA OCTAHATUTE LPBEHH
OpoeBH Tpeba Ja 3aBpiryBa Ha 4 (camo 3 MOMHOXeH co 4 3aBpinyBa Ha 2). Ho,
CHTE OCTaHATH LpBEHM OpoeBH Tpeba 1a ce mapHH, T.e. Tpeba J1a ce HEKOU Of
opoeute 2, 4 wiu 8. Jla mpoBeprMe Kora Mpou3BOA0T Ha HEKOU 0] OpoeBUTE 2,
4 u 8 3aBprryBa Ha 4. [TociemHOTO € MOXHO Kora caMo 4 € IPBEH WX Kora U 2,
4 u 8 ce npBeHu. Bo npBuoT ciny4aj npeeHu OpoeBu ce 3 1 4, pH MITO HUBHUOT
npou3Boj € 12, Ho Toj Tpeba na e uetupunmdppen O6poj. Bo Bropuor ciyuaj
upBeHu ce OpoeBute 2, 3, 4 u 8, mpH mWTO HUBHUOT MpousBoA € 192, HO TOj
Tpeba na ¢ yeTupuiudppeHr O0poj. 3Hauu, NpeTnocTaBkara feka OpojoT 6 € CuH
HE € TOYHA, 11a 3aKIydyBaMe Jieka OpojoT 6 € IpBeH.

Cera, Heka mpeTriocTaBUMe jAeka O6pojot 7 e upseH. Toram OpojoT 3 e cHH.
Ha mpernocraBuMe, Jieka 6 € cuH. Toram nmpou3BOJOT Ha OCTaHATHTE IPBEHH
OpoeBu Tpeba aa 3aBpiryBa Ha 6. OcTaHaTUTE LPBEHH OPOEBU MOXKE J1a ce Mery
Opoesute 2, 4 u 8. [Ipon3Boa0T Ha HEKOHU Of OBHE OPOEBH 3aBpIyBa Ha 6, caMo
Kora 1pBeHu ce OpoeBute 2 u 8. Toram curte 1pBeHn OpoeBu ce 2, 7 u §, mpH
LITO HUBHUOT NMPOU3BOJ € enHakoB Ha 112, HO Toj Tpeba ma e yeTnpunudpeH
0poj. 3HauM, MPETIOCTaBKaTa Jieka OpPOjoT 6 € CHH HE € TOYHA, 1a 3aKIydyBame
Jeka 6pojoT 6 € IpBeH.




Koneuno, ox mpeTxomHuTe pasrieayBama clieayBa aeka 6pojot 6 e 000eH Bo
upBeHa 0oja, mpH WITO cuTe LpBeHH OpoeBu ce 2, 3, 4, 6 U 8, a HUBHUOT TpO-
W3BOJI € YeTHpUIIPpeHnoT 6poj 1152. m

3agaua 4. Onpenenu ro HAjTOIEMHOT MPHUPOJEH Opoj N 3a KOj OpoeBHTe
1,2,3,...,n MoxkaT 1a 6umat o0OCHU BO JIBE OO Taka IITO 3a CEKOM JiBa Opoja a
u b, (@#b) xou ce oboeHu Bo ucra 60ja HUBHHOT 30up a+b e 0boeH Bo aApy-

rara 6oja.

Pemenne. Heka 6pojor 1 e oboeH Bo mpBeHa 60ja, a apyrata 0oja Heka e
cuna. I[TocnenoBaTenHo ke v OOMMH NPUPOJHHUTE OPOEBH, MPH LITO CIIOPE
JaICHOTO TPABUIIO Ke TeXKHeeMe Ja “oTuaeMe Hajaaneky’. 3a OpojoT 2 MOXKHHU
ce JiBa Cily4aja.

Ilps cnyuaj. Heka 2 e 06oen cuHo. [la ru pasrienaMme MOXHOCTUTE 32 OpOjoT
3.

a) Heka 3 e oboen npseno. Toram 1+3=4 Tpeba na e oboeH cuHO, a
2+4=06 Tpeba aa e oboeH 1pBeHO. Jla BUIUME KakBa MOXe Ja Ouge 0ojara Ha
Opojot 5. Ako e npBeHa, Toram OpoeBute 1, 5 u 6 ce MpPBEHH, IITO HE € MOXKHO
ounejkn 1+5=6. Ako e 3enena, Toram 7 He MOxe Aa Ouzne 000CH BO HUTY
eaHa ox nBete Ooum Oupejku 1+6=2+5=7. Bo 0Boj ciyuyaj cTHTrHaBME JI0
opojor 6.

0) Heka 3 e o6oen cuno. Toram 2+3=5 e 060€eH IPBEHO ¥ OTTYKa 3aKITy-
yyBaMme Jieka 4 Tpeba aa ¢ 000eH CUHO, OuIejku BO CIIPOTHBHO JOOMBaMe Mpo-
THUBPEYHOCT cO paBeHcTBOTO 1+4=5. Ho, cera Beke nmame npobiem co Opo-
joT 6, 3a k0] ce ucroyiHeTH paBeHcTBata 1+5=2+4=6. Cnopen T0a, BO Cly-
4ajoT CTUTHaBMeE JI0 OpojoT 6.

Bmop crayuaj. 2 e oboen upeeno. Ox 1+2=3 cnenyBa jeka 3 Mopa Jia e
o0oeH cuHo. Jla ru pasriename MOXHOCTHTE 3a OpojoT 4.

a) Heka 4 e ob6oen mpBeno. Toram 5=1+4 Tpeba ma e 000oeH CHHO,
6=2+4 Tpeba ga ¢ 000eH CHHO, a 3a OPOJOT 7 JISCHO Ce TJIe/Ia JeKa MOXKE J1a ©
000CH WJIM IPBEHO WU CHHO. Meryroa, 6pojor 8=3+5 Tpeba ga ¢ oboeH
LIpBEeHO, na 3aToa ox 8=1+7 cienysa neka 7 Tpeba na e oboen cuno. Cera,
KakKo M MPETXOAHO o1 paBeHcTBata 1+8=3+6=9 nobusame neka 6pojor 9 He
Moke Ja 6uge o0oeH Bo HUTY enHa Ooja. Cropen Toa, BO CIy4ajoB CTUTHaBME
10 6pojor 8.

6) Heka 4 e oboen cuHo. Toram 7=3+4 e 000€H HPBEHO U O] paBEH-
crBoto 1+6 =7 criemysa neka 6pojot 6 Mopa 1a e 06oeH cuHo. Cera, TOBTOPHO
3apaau paBeHcTBata 2+ 7 =3+6=9 3akimyuyBame Jeka OpojoT 9 He MoXke jaa
ce 00ou BO HUTY efHa 0oja.




Bo nperxonmHuTte pasrienyBama I' UCIPIUBME CHTE MOXHOCTH, CO ITO JO-
ouBMe neka N<9. 3a 1a ce yoeaume nexka N=8 nosonHo e 6poesute 1, 2, 4 u
8 ma T oborMe BO IPBEHO, a OpoeBuTe 3, 5, 7 1 7 BO CHHO. W

Bo crnennute HekonKy 3amadan ke pasrieayBamMe 0OCHe Ha CUTE MPUPOIHU
OpoeBH.

3amaua 5. Jlokaxwu, 1eka Mpu IpOU3BOITHO O0CHE Ha MPUPOIHUTE OPOEBH BO
nBe OOM, CEKOTall MOXKe J1a Ce HajaaT TPU pasliuuyHH MPUPOAHU OpoeBu a,b u
C Kou ce 000eHH BO ncTa 6oja U 3a KoM Baku a+b=2C.

Pemenue. PaserctBoto a+b=2C cyrepupa neka tpeba ma oOpHeMe BHH-
MaHue Ha 00CHmEeTO Ha mapHuTe Opoeu. Ox MpUHIMIIOT Ha J(upuxie ciemyBa
neka Mery opoesure 6, 8 u 10 Gapem aBa ce 06oeHH co ucrta 6oja.

Hexka 6 u 8 ce oboenu co ucta 6oja. Toramr ako Hekoj o Opoesute 4, 7 UK
10 e oboeH co ucrara 0oja, TBPACHETO HA 3aja4dara CIeQyBa 3apajyd PaBeH-
crBata 6+8=2-7, 6+10=2-7 u 4+8=2-6. Axo u tpure 6poeBu 4, 7 u 10
ce o0oeHM BO npyrara 0oja, TOTaml TBPJACHETO Ha 3ajadaTa cleayBa OJ pa-
BeHcTBOTO 4+10=2-7.

Hexka 6 u 10 ce oboenu Bo ucra 60ja. Torar ru pasrieayBame OpoeBure 2, 8
n 14. On paBencrBata 2+10=2-6, 6+10=2-8 u 6+14=2.10 cnenyBa
TBPACHETO HA 33aJla4yara JIypyu M aKo camo elieH o OpoeBure 2, 8 u 14 ¢ obocH
BO mcrata 0oja kako u OpoeBute 6 u 10. Axo 2, 8 u 14 ce oboeHn Bo apyrara
00ja, Toramn TBPJICHETO Ha 3a/1auaTa CieyBa O paBeHCTBOTO 2+14=2-8.

Hexka 8 u 10 ce o6oenu Bo nucra 60ja. Toram ru pasrieayBame opoesure 6, 9
u 12. Ako Gapem ejieH oJ1 oBHe OpOoeBH € 000¢H BO UCTa 00ja Kako OpoeBuTe 8 u
10, Toram TBpACHKETO Ha 3ajayara cieayBa oja paBeHcTBara 6+10=2-8,
8+10=2-9 u 8+12=2-10. Axo 6, 9 u 12 ce oboeHu Bo Apyrara 60ja, TOrarI
TBPZCHETO HA 3aJa4aTa Clie/lyBa OJ] paBeHCTBOTO 6+12=2-9. m

3agaua 6. [Ipupoguure OpoeBu ce 000€HM BO JBE OOHW: ILPBEHA M CHHA.
[To3naTo € jeka ako @ € HpBeH, Toraml a+ 6 MCTO Taka € IPBEH, a ako OpojoT
b e cun, roram b+15 ucro Taka e cun. [lanu € MOkHO Mery Gpoesure 1, 2, 3,
4, ...,2000 Toyro 1000 na ce upBeHU?

Pemenne. Ke nokakeme jeka 3a cekoj MpUpoOAeH Opoj N GpoeBuTe N 1
N+3 ce UCTOOOjHU.

Hexka npernocraBume neka N U N+3 He ce ucto00jHU. MOXKHU Cce JBa CITy-
qaja:

a) bpojoT n e mpeeH, a 6pojor N+3 e cuH. buaejku 6pojoT N e pBeH, 10-
ouBame seka u 6poeute N+6,(N+6)+6=n+12 u (n+12) +6 =n-+18 ce mup-




BeHH. bunejku 6pojor N+3 e cun, nobuBame neka u 6pojot (N+3)+15=n+18

e cun. Criopen Toa, moOuBMe neka Opojor N+18 Tpeba ucroBpemeHo na € u
L[PBEH U CUH, IITO € MPOTUBPEYHOCT.

0) Bpojor n ¢ cun, a 6pojor N+3 ¢ npeen. Torar 6pojor N+15 Tpeba 1a e
CHH 1 BO ucTo BpeMe (N+3)+6+6=n+15 Tpeba aa e 1pBeH, MITO TTOBTOPHO €
MIPOTHUBPEYHOCT.

On mpeTxXoMHUTE pasrielyBama ClIelyBa JeKa 3a CEKOj MPUpOJAeH Opoj N
OpoeBute N u N+3 Tpeda na ce ucrobojuu. Cera 6poesure 1, 2, 3, 4, ..., 2000
Jla T TOoJieNMe BO TpHW Tpynu. Bo mpBaTa rpyma Heka ce OpOeBUTE KOW NpHU
JIeJIeHk-E CO 3 JaBaar ocTaTok 1, T.e. Opoesute 1, 4, 7, ..., 1996, 1999 Bo BTOpara
rpyna Kou IpH Jelieihe co 3 JaBaaT 0CcTaTok 2, T.e. Opoesure 2, 5, §, ..., 1997,
2000 u Bo Tperara rpymna OpoeBuUTe KOW ce JeTHBH co 3, T.e. OpoeBute 3, 6, 9,
.o, 1998. O11 IPETX0JHO U3HECEHOTO CIIeAYBa Jicka OPOCBHUTE BO CEKOja OJ1 OBUE
Tpynu ce eAHO00jHU, O] IITO CIeAyBa JieKa He € MOXKHO jJa uMame Togro 1000
LpBEHU OpPOCBH. W

3agaua 7. [Ipuponnute OpoeBu ce 000CHH BO JIBE OOU.
a) Jlokaxwu, meka mocrojaT 0eCKOHEYHO MHOTY MapoBU OJ Pa3iIUYHU €IHO-
00jHM OpoeBU X M Y 3a KOHW OpOjOT X+ Y € TOYEeH KBajparT.

0) Jlanu mocrojar aBa pa3nMu4YHHA eTHOOOJHU OpoeBH X W Y 4wj 30up e cre-

IeH Ha Opojor 2.
Pemenne. a) 3a cexoj npuponeH 6poj X >1 e TOYHO paBEeHCTBOTO

(2x+1)? —(2x% =2) + (2x+2)? —(2x* —=2) = (2x +3)?, (1)
Axo (2x +1)2 —(2X2 —2) wmm (2x+ 2)2 — (2X2 —2) e BO 0Oojara Ha 2x% —2 ,
TOTall r0 UMaMe MOTPEOHOTO MPETCTaByBame (IPBHOT M TPETHUOT MM BTOPHUOT
u Tpetnot). Bo crnpoTuBHO, (2X+1)2 —(2X2 -2) u (2x+ 2)2 — (2X2 -2) ce
€HO00jHU OPOEBHU U MPETCTaBYBAKHETO € JaaeHo co (1).

6) He! Jla ru oGomme cute 6poesu ox Bugot 2" (4t+3) Bo Goja A, a cure
6poesn ox BunoT 2" (4k +1) Bo Goja B. Jla mpermocTaBuMe jieKka 36Hp Ha 1Ba
pasnuuHu Opoja co 6oja A e creneH Ha 6pojot 2. Torai

2™ (4t +3)+ 2™ (4t, +3)=2' |
Axo My #My, no6MBaMe NPOTUBPEYHOCT MO MOAYI 2, a ako My =My, Toram

2[2(t) +ty +1) +1] Tpeba na e crenen Ha GPOjOT 2, ITO HE € MOKHO. AHAIOTHO

ce JIOKaXxKyBa Jieka 30Mp Ha JBa pa3jiuuHd Opoja oOoeHu BO Oojata B He e
cTered Ha OpojoT 2. m




